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. ..u.li 4.:~ IS 1 J! 

(Jla:.. X) 

(r"'IX) 

(i) ·leJ~ 

(ii) 

.1' .... .J oJ .il .. , "j I ~;) X )'1 "") IJ.A .. ~ ",I oJ 
.. J- .,.. ~- ...., u..:......., ..I. 

f{x) Ixl (iii) 

X 0);) f ·f'{x) . -\ 'x<o c.s ~;J J f'{x) \ 'x> 0 

. I . • ,- .,1''''; ... Job' ,,,,; I a4.1.) 
.0 J~ .,.. ~~ 

~J;" )I.li .. 4 );) f 1S..r.·t}! .. ';IJ~;) lSI,;! (c.s;\S"4.1 JJ) ()~ .1,;":' 4 (r) 

.1' ..... 1 4..bAi ~ l.A );) ~ T u'5..~ ' • .J'!~ X j I 

" 5' x.5' ~ J.> 4 4.t ..\il.:;c.s" ~J ~ Bx t 0 U f..iiJ By/Bx ,1..1 ~j 

. ..u.4 4.:".~ f ~~I ~ ,By t 0 

."''''!; ..r. j ;I.!."il.)!;) JJ 1'.",,1 4.: ", . .,,!! X 0);) Ixl Cl l; 

1 . 4" f'( ) ... , .• I l J' I I"· ~ I ". . • lS' J ..... u"""". X "". 5\';A 1"090"" ~ (.$ J _A t W·'" L #oItII .) ... ~ vA", ...... r .""" ~~ c-A!,;IV 

• 



, 

, 
"J.),J"" U !I.):J f(x) x r .} 1 .t!.;$ 1.5' .)12; '):J x ~";.!l! jl!.S.)~:J JL: .. 

f(h)-f( 0 )=h-~ 
h 

uAt.:..!.S.)I...lA .. ~ ~ ..l> 4S' r!:J.)S' c::-.)~i J::.!... • 'R!.;N .):J .,·.".1 (0,0) .):J rS li l.I"'l.v , 
"""':J .J!*-iI . .;A!:J X O.):J xr r:U~' 'R!.;N ~I.r.l~ J ~~ 

4S' ,<s-l;!;:...1 " ,')Il> .,', '" 1 .:.J,J' ,,' !.S l.::.o.J~ uA L::.o I; ,', I ;~,~,. J..r.i ~ :J.) '):J ,.:. ,,a; 

4iTw~ (:}i ~ I.) J:JW 'J.;y:..J~ ~L...U'):J ~l~ '-$JIIl::..li ,·,tA:.!... J,J~i "'.),J"".):J 

-00 .J~I.r. g'(X) J +00 J.1.r. f'(x) 'X jl!.S.)I...lA .. !.SI.JI .?I ,*,- .J.;;jU"'~~ 

.) I J.jj.. .J- ~ ujj:.,~".. !.S I.) I:J J.i 1 Y u" f + g <loS' :J b .J l!.; O:J L... J I.!,. LI .J 1 Y u" ,.\..!. 4 

J:J t>.' .... J~'~"A !.S1.,r. y.'f rJ~';'! (\) .):J <loS' dyli '~I.r.l:1 ,J.:.l~; .)!.i;i:.=. .. ~ ~l! 

.J..III:JI"S-" ,'''':J jl ':J;b uAt.:.. ,',I;:,~, .. :J')y .):J 4$'1.) :J..,> J:Jl,... ,,· ... 1 O.\..!. ~I.)I c:: I; 

,lAx .)y.· 0) ~ ui':N J.,ljj;jl ~.;".):J I.) Y X 'I' 'f '-$:';' • .;1 1.1"'\. ... :.bl .... - \ 

\ 'S'"I I (") • b!._ ~ , .. y .) ,J:>O" 11 
-'y T ,01'):J 4$' '-$klAi jI4.ra.):J I; YY (X+T)" '-$:'.: • .r. r:ti 4hlu_ T 

• J..,.;S' 1...l..J 
• • • 

• ' ..... I 1.1'" t..... 0 T .r. :ri !'s.J ~:J :.laAi .):J ioi-" .:.. .;1 1.1'" l.... ,k:. 4$' ~S' •• 'I t: 

,',.)l~~ (at'l', Tat) :'l:W .):J y'l' 'fax (,$,." .r. 1.I"'t..... ~:J1u 4S' J.!:S"" ".! U - 'f 

jl ," ., .. 1 

ty x+at'l' 

!.Sl:!:..I~ x .)!:JIA.- ~W'):JJ o:J,JI ,,: .• ~ x J.,LA; ~W .):J 4S' J.d j! JI.!,. x j1u'"lli-

I 
I 

, 
• ..w.L .. J.L..JI~:J , J , 

• ~.. Y" .r-

r 



• 

f(x)= 

~~5" I ~ I) J. ~ <.> l,:,:~",,:.. j I c: J j .111> tb. lAr 4~ J I j - V 
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, 

.),) IJ uf! l!.,. ~.t:;J I' ,,·1 sin (x+yn'1r) ,rll,rl sin x ~n J~'~"" AS" ~ ,- '/ t: -

. .liS" lS""),;1 eG
" sin bx 'sin kx 'cos x ,).) y 

(L;:!::!"}' .:'0; jl o,)Lf:....,1 ';"J~) . ..I~I~ I) sin "-x sin Ox ~n J:'~' .• - If 

.~~S'" I~ I.) a/(a~ x~) ~n J~'~." - 0 

.J!:S'" I~ I.) a/(a~+x~) ~n J:'~,,, - r 

• 



I(x) < I(c) 'X < C ~I;I ,,! 

I(x) > I(c) 'X> C ~I;I,,! 

• 

I'(x) 1M rJi)~ .~. f 

. ,'".\ -S:l)M'" \~S'\ C),) I ~'&.\ 'I'(c) > 0 .}\ ·\·b·f 

I(c+h) f(c) 
h 

~.P." .~\a.r. 

h ~.,,~ ~ IS' )J; "-! ,J!,) I jj .. ~ I.J! ~ T) I.l;;" V"", ,.cS' if .k }"" ; I .J::S' ) j! ~ J> "-! 

I . .c: ..... I"'')\~ ("AI C.J~'" J ,").J-.# ,~! ,,", ... 1 ilo,';I.J:t)j! 

,..l..:.4 ')"r:-'y f'(C)J J...!.II~,).J"'P TJ.~S'I c),)I}'1 , .. ~ ~;S",.,!t: (\) .~p 

.f'(c) > 0 .~T 

:J;:S' J.l,p J.~ ~ I ~ ),) .. S' J!)J ~ J \!.o u"! 1 Y (Y) 

.J...!.I~i JJ.i TJ~S'I ~ ~,).J.'p 141 (a, b) ;1 ~1..kA; ~),) I (i) 

.J...!.l:; )lj.JI I'(c) > 0 .)J ,J...!.ll ~,).JA-.# T41 C),) (ii) 

4 ~l> .:.J l> ~I.J! I) ~T JJ) ').J> .,' ..... 1 "';'J.J'1lA JJ) ~:,p; "1 ,J!,) r+" ~!,pi 
.( .\,~:S'ol~ , , ,(,.') V 0!rJ "-!) ,· ..... 1 0,)\,) ":1)1 ~ l.u .• ~ '""'"' 

~:5...f-} .(..j,» ·Y·b·f ae",; 

,,·, .• \~ ... ~\a<x<b ..... \ t>,-\):I I (,) 
" ..... \ :1*,.. a < x < b >'-\ t>~ ):1 I' (Y) 

'/(a) f(b) (Y') 

~\-S\r.' a < c < b I\S-S)"k~ "., .... c ~\. -S)\.)i.. "»~\,j.\):1 

f'(c) 0 

. a<x<b tJT)') ~ m inf f(x) J M sup f(x) {"$ d'} .~\a.r. 

·f(a) k r? d' } 

, 



• 

·f'(e) 0 ,bJa Cr.:! e .)II>~I;'I~ ,·,)., .... c.J~I)J,M m k ~I 

'f'·r .~"a; f. L:! .(""-.r.;f 1.$" )ai )J I) JJI 'm < k ~ M> k 4. ~..J>} 

.f( e) M.:,T ~I.r. J 'a < e < b 45'",· .",111 e ..l.:i L. ~)I..lC .. 

./' (e) 0 4) ~) 1.$" ,'.! t: .,' ·, ... 1 J~.,.. f' (e) ,( Y) f.l:! 

;'1 ~,;!JlA.. J ,·· ... 1 ~JY' .... i...l,:5'"1 e JJ f" .C).¥ 4::P;.)1 l:! 'f'(e) > 0 ~I 

M fee) 45'""';;~4>~1 l!t"~1 ·f(x) > fee) ,.:,T JJ 45"",'._11> e " " .. IJ ,'", ,"JJ X 

.,· .... 1 ...,.a..;l:: .. "'",,1 f i Y J!.,... 

~J.,k~ ...w.l! e "". ,'., ,"JJ X ;'1 ~)I..l'; .. ..l~ ~ 'f'ee) < 0 )' I ,~L.:... J!}>4! 

.l(x) >M 4) 

I . ...w.l! 0 ~Jt-.. ..l! I! [' (e) c.J! I.r.l:! 

,4A; .:,T JJ 45"",',_11> b J a Cr.:! ~14kAi 45'" ..l;) 1.$" ':'l::! JJJ 4.:.";; ~..l:.'" J,,1 ~ 

t"" 4! IJ X b J X a); t::.. J, l.f; 45"",. ,," I ~,; J ~;'I Y Y f (x) 1.$;;':" .r. U'" I .... 

"1' • 1 ,-" • I" 1 J '. • • I"r" J .)_11> ...u YI.$" .)'J ~ ~""'! 4!"a')J .1'" ... I.$M , J) ,!"q, )J .J'J c.J! • ..w u'" .... J 

~ ..ul! ~JL.. f(x) 4) ,.j)., .... )J..l~ I~ e ~I.)! ~)I..lA.. JJ) .!,.;i )J - I 

(x a)'" (x b)- (..lil "'~!.. c;.:>' .... JI~I n J m) (i) 

(I/mT, Ilm7Tp;,~ JJsin(Ilx) (ii) 
;'1 ~14,~,!) J!;S'","! t: ,...w.4 41~ 1r-!5'".!.l! p(x) .)~ 1_ y 

P'(x)+kp(x) 0 

p'(x)+kp(x) 0 

d -(x't .\)" 
dx 

o 

. ..liIC;IJ \ J I~! 4,,, 4),· ...... dj~l..:..4.~!)ni.SI)IJ 

L .. "! p(x) 0 ~lII>4"' .. !JJJ.,..)J ,.jU)\1,14'. p'(X) 0 ~lII>4,~,!)v:",;b-

, 

, 
• 

I 



X" xl(' )" x" \ -x+ - + ... +(-, =_ 0 

r r n 

t:.!) <!l! lSl)l.) ,- .... 1 .)) n t.?J 

.:uIJJ~.~ 

x"+kx+l 0 

;n ~-> ,-.... 1 .)) n c.iJJ J ~.» t~,!) J.) lSl)l.) ;:(1 .. ,-. ,-· ... 1 CJ.J n d-iJ 

I - - • • I I .'- .... ~,!A> ... -!) ....... lS ) .) 

~~ ~}) :'~""i (Y) J (,) ~\r )':.f ~..J-} ,(~\_!:-, )\,);:a;~"";) ·'·Y·f 

~\ ~\j.} 'a < c < b ~ ,",,..110 -.5~c -.::..)~,,~\):. . .).;.$ 

f(b) f(a) (b a)f'(c) 

q,(x) f(x) kx 

q,(b) q,(a) 

f(b) f(a) k(b a) 

I ·f'(c) k' ~~ 'q,'(c) 0"')' J.A.)~ .. lS).,1I) c )I~A.. JJ) 4~',,;; 

~~ I.i.~~~ ,b a+h vi'} 4 ,I) "". !:.; -.),- ",d ~~A.).J'" ~I 

f(a+h} f(a)+hf'(a+8h) 

.0 <8<, ... )',- .... llS.)~~ 8 ,.:"i).)-.) 

.,-,~,llSJ~.S" ~l:.i lSl)l.) ,f'(x) lSI,)! lS,);.!.:!,-,L,.;J,.,i- l! '0:~i~)I~ ... 4:,';; 

)~ f(x), .• »~\.f.\)~ ,f'(x) 0 'a < x < b)~ x i' ~\j. )'<;.\ ., :,~*;i 

.:' .... \ :' .• U .... \i a<:'x<:.b . ~. ~ ~ 



J., ..,.:. 4 .s..bA.; J.) x" J x, J~ 1 . \.) '.. j. 

a < x, < x" < b 

\~\ ~~ ~ f(x) .\£\ 'f'(x) > 0 'a < x < b -.s'j.}\ .y ~ 
.,".,,,\ a < x < b ~)\p~ -5~)'~ 

a < x, < x'\' < b ~IJ":'l! <LkAiJ.) x" J X, } 14.~ ~,",!l: ~~ .\.)\J.j. 

.f(xJ < f(x,,) o~T -\~,~l! 

r-d I"'; IS" I .. 'I"~J! ; t> "-! J= )~ u'"'~' - , l..P J JL. II I; Y 4:: ,~;,; 1":1 I,,~ ~. - · .. 1 J,:~.) " .... ~ 1 

i; f'(c) .),,~J J~II..S~' ,,- .... 1 f IJ)J! ':''''':~ iJT J.,J":' l,;; 4.~ r-J~~ I,) 4.5'-c ,)1.J.u 

'I":..:.l! • .) .f.; uP} 

4 J "',).) I,)y ;"'.I~::; "-,, .. I~).J""" 141 (a, b),).) j,?> f(x) ~I .-,~I ~IJ! 

ol~T.J...:. ~ (c, b) ,).) X"J (a, c) ,») x,} I . ~.l:II..S",) t>4.1 (c, b) J ( a, c) ~ lA.,) II jl 

I -!(x,)<f(c)<f(x,,) 

.,- .... I,)I}.r. c 4.5'-~ .... IJ.,IAijl ~L:::.. .)1.J...j~ ~IJ! ~J:J~iJ~ 

r.!.':,! ,-,I"';JJ,-A';A4 J:il 4.~ .. ;,; . .)~4..-!.lA.. I.{:;.'f 4!,,;,'4 .-.bd.! ~~ I; Y ~:: ,:~,; 

~)"".p~l4.kAi,») f 4.) I":,'I~ .1A; I .{:;.'f ~,: .. ;,; .J.':,il.. ,}I . .J.':) 1S".-,l~:1 I,)~J;'~'!!I"~> 

(J) 'f,») Ir ~J"';) ,- ..... 1 ~.)J .... "iJT,).) f 4.~.J...:.II .),,~y~lo.J4 ~.-., ... :; ,,)'Y ,,· ..... 1 

. ( .)"..:. .ua....~ .. 
. .),,!..u.I,,> J~4' 4.:;1,).) ',- .... 1 e:: l;J.) ~IJ! Lr.:~~).J.A" ~":";';{"!"~ ~.r.,.J ~....ai 

I 



'a < x < b)::. X f' ..s\)\~ g'(x) ~ ~...:f} .. \,I;'~j.:);\~",i\~::. (a, b) )~ t)'-!)::. 

'a < c < b ~..s)~~ ..,s.c ..s\j. '~)~\.t-\)::' .,),~,'-! 0 ....:.l\D.a 

f(b)-f(a) =I'(c) 
g(b) g(a) g'(c) 

~ly)14,;A \S1f. ~,}~;~ ,)IJ',o 4,:';'; ~,),J!)lS',,-! 45",)~ .Ja>~,o I..\~I) .\.)'.J.t, 

(.')r.'-S" J""l> , ·Il:>... \sc l;J,) ,,'!;,; ~I,,-! I.,r!) I"~ ,o,,!; "ilS' g J I 

~(x) I(x) kg(x) 

'.i"! ,~(b) ~(a) 45" ~S"" '-S" ')1:=>.1 ~I~,. I) k ,'.! I: )1..\.i,oJ 

feb) f(a) k{g(b) g(a)} 

.. 5"',0,,' IC ,JJ) L.;'; .. I:.. u- . Jo • 

~'(C) f'(c) kg' (c) 0 

,'.",," c.>c, ,JJ) 4..!,;,; ,)I~ ,,,\,,!.~),.,, \SJt.....}'II.,r!) 'g(b) g(a)=/=o Jl> 

.,· .... 1 ~l;.:....J> }II 45"'g'(c,) 0 ~T,),) .. 5' 
, 

I '~,)u .. ,)I} c.>JI.. .• I,) k ,)1,,\.4..J,) 

(~) if .:.Y-~ 

~!..a; ,),) cS"" ..\:~S""I..\:~ C MI .. \S,)~ ,~ts:: .. 1 ..:,.,,).>"" ),) '(iii) (i»)1 4,)11> ),) - \ 

..:,.,L..:.J,)A..)I .!l:.<I..\S"",,·.;~ I) C ,).\~ ~1.J:i 6"S"" 1.51 l!,o ,)11»,) .~ J..\..., .j:5:il!,o )I..\.i,o 

I' I' .. 
• L - ._:; J Jf .11 d..::....at 

(a' \, b "') ,/(x) = x{x r) (x ¥) (i) 

(a \, b "') ,/(x) I / x~ (ii) 
\ 

(a I,b I) ,/(x) xr (iii) 

,)J..~ , h ~ . 0 1.5:; J ,6"S"" ..\:S " '1 I,; ,..\,,!. II x" (i i) 'x ~ (i) c.> J 1_ .. f ( x) .6::! 1'-"'" } II - r 
.<"" , • ,& I. ? . L I" , • 0 . ..\;) '-S" I...'~ u"! 1.1 ~ 6,,1 .j~ "A ) ..\JlA ,,~, "),) 

.s.S' ~ J) I (x) / x ~ I ..\:~S"" " '! I,; 0 IS;; T '1'( x) ) I 'x ~ 00 u:; J ,}' 1 - '" 

.(x ) 00 

, 
• 



. ...l:A.).)I) '-'-'! .).)J'" I.);.j Jl'J.:. ... 1 - 'f 

'-J.).>"'" 0!'.).) ·a < c < b J ...l":'~ .).)~ Y a < x < b.).) f'(x) r.s- 4..';'.} 

- -.)~1.5" 4.>. !:i ~il::-o.)I...l ... ~!,.a;':'1 a <c+h < b }"I 

f(c+h)-
h 

I' (c+Ot) ...L ... 0~ ',J!l_~! .J.;.) 1.5" J~ f' (c) "-1 "' .. ". '~· ..... ·h • 0 r:5 vi' .} 
•• - ... 1 .. ;"".J:~ xc.).) f'(x) 'u~.~ .. -... 1 /'(c) ,J!I,J!J .).)~ y 'h • 0 u:JJ 

!b= 

0.) I.) .)1 ,} ~ ,y. f'. 'f 4:.,';;.).) -

f(t) t~, g(t) 'ftY' 'rt'f (a ~ t ~ b) 

r 
c.5J.)').) I.) 01 u .. ...l·J. .).,1"-1 .b='-'a= - \ (iii) !b= y ,a ' - \ (ii) 

'r 

,~..';.\~ ::.*>-' c )\ ...s5.:\-.... ~}\ ,""". c )::' -,S')+?;S\.. ...s\)\::. f ~~ .' nt;ai 

·x c .. S\..S~i'';'" f(x) < f(c) \j\)::. "S 

.~5' u"" . '''-rr «>)) c.5Jl.. .... lil, «<» c.5Jl_ .. li Jau.j 4~J'" I.) \).:ho 

". - j. )\~ .. ,..IS 1.5" i y,::: .. J i y!,;S" t.. .;...l ... .l5' ':" 4 .,rIb.J'. ,.J}'.) .. 5' d.)l~", 

...l~ ~ ,. - .;.) .) I$' "-1 .. : .. -':~ t' I.)j .).) J'" .).) ..... 5', i Y.: :: .. J i r!.i5' l .. .;., W5' J l .. ,~, .. 1 ) 

.L- ...... I 

( . .),.,..:. ol~:":'1 ,,)~ uA>l:.: .. ,)I...w c.5 1.)! 'v· I J.:",.),) liiT Jl ... : ... 1 .).)Iy~ 

. \.,,". 
" _Q.~ / ~~\ ..s\j. \)~ ~r- ~ .\£\ ~.';.\~ ::.*)" /'(c)}\ ·'·V·f ~.Qi 

./'(c) 0 "S,",,,,\ \j\ \!;.~ C)~ ...s""'~)! 

.,- .... 1 c.5,)y"" f..\~1 C.J') I ol~;T ,/'(c) > o}'1 'I .~.'f 4.:·'';;.)1l:, .\j~)! 

4bAi J> )l, ~l::.. ~~I':'I 4.l.tt. .,-· ... 1 u1JY i~1 C.J') f ol5:iT f'{c) < 0 )'1 

-I .' -.... 1 c .:;,).)! u=.:..)' .)1 

, 



.)~ J...:,4u:·~.S" J. 4k,;; ~I.)I~ X,;, I ~.)IJ.A ~1';'14! ~ li .; ... 10~ (\) .":;"I/JJ 

",.",1 x o.)~ uAJ,.::.:A ~I.)I~ Ixi ~ ,J...:,4 4~,~,IJJ J:,,~'A 10k,;; ~T.)~.s- J.).J4> 

X o.)~ I J 1'(0) o'f(x) xY' r~I~!.. ,.,,,,.:,' ~l>"4!.;';..br- (Y) 

•• ' .01 ~~ J-"(O T 41 
·~J')uA .)l>"~ i J'!:!' J i J~jS'" Lo 0'!! ..,.a:; .~.; .)~ J.j .) ~A 

I'(x»o 'x < c ,. -.5\j. '\')\)::' ~ '\' .•• ~ ::.*,... C ~\_ ... '~ .}\ ·"·V·' 
..... ~\ ~~;S\.. -.5\)\::. XC)::' I "'»~~\)::' ,f'(x) < 0 'x> C ,. -.5\j. , 

f .J.5 uA JJ,j C jl X U:iJ 4, )' .a~uA.:,l.!,; \ .r.Of .~,';;';'I " 4"'~:; .\,)\a,r, 

I . .J:S 1.$.0 ~ y,.,(O C ,;, I X .s-~ J ,:,.r.::'.'.Ji J ,' .... 1 (,$~ J~''''' 

c ';'1 ~JI-LtA a..5 ~ri J:;'i' J ~f.~I.(: .. 1 iJ~ J~,"A jl wlYuA .?-!~ .->JJ .... ~ 

"-''''!; l.~ljl il..l.s:-.. •• :;A ~ .-".1 Ii "":::A l! i" .. !j'lA ,j'(c) - 0 ~T ~I';'I ~ ... S" 

-.5 \)\::. XC)::. I (x) .U~. '\ ,1"( C) < 0 .}\ • f'(c) 0 ~~S.,jo~ ·r·v·' 
.,"".\ ~)'t;t'" -.5\)h X ' C)::' I .\~'\ 'f"(c» 0 )~\ ,." ••• \ ~,....a)S\.a 

~!L..A 4. 0!IJ.l~ .• - ... 1 JJji T..l:S""I C.)~ f' ,\.~.'f ~,:,,;;.r. l:! .\,)\a,j. 

Jb. ·f'(x) < 0 'x> c ~IJ-! J f'(x) > 0 'x <c ~I.J ! wT.)~ ..,)'.-",.- c..>1 

I .~.r.'; l>" ~ I.) ". v· 'f <I..:,,';; 

.J..,;S J: .... ; J!j clly i ".,.:::A J i r!j)'l...)~ .~yoJ 

xl(\+x~) (ii) 

(x+a)(x+b)/(x a)(x b) (iv) 

a sec x+b cosec x (Vi) 

Ixl (i) 

(ax+b)j(cx+d) (iii) 

acosx+bsinx (v) 

a o +a,x+ ... +allx" 

,;I..l.i. ~lj141 '4-l...~JlJ:!5".!l! .)I-Lt .... J';:,." u""')}.o ~,-" J>I ao ' ''', all 'wT.)~ U 
.' . . • -.,.1 4;,.l-a Jili ~~~ . .'~) ~':" 4.I.:,"J "-! l;:i~ 'x .J:~:' .)lu';'J)" 

..;! I '.J~! ~ ,- I A~ "-! : ..l,:: ... A> ~~! J. li 1A> .u..:o;.J 1"r.:!S" ..l> 4~"') "-! ' .• ~ I ,hJ5" e- IJi 



~ ~ 1 ~I I.J~'; 'I .;r..l .,) J-) ,:" ~ ...:s~.;s ) ~ o.~ .. 1. '! J 1 .r.:~) ~ .!l ... ) ~I ,:" 1 Y u'" 1) e- 1 "j 

',)J$ f...5" ,)"".:.~! u~~}j ,:"l:,. '1.J .• A" ~),)jbJ:1.5" 

~~\~ /(X) )~\ .~ 

ao +a,x+ ... +a"x" 

-.J... 1 .. , ...... ,) 4..0 X 0 :,,)\,) .. u . '""" 

("!.) 1 ,) ,...\..!. ~ n 4'. ),) j 1 15 1 ~1...~J 1 J:!) / }' I '.;r.. I.;! ~ 

~ II 

/(X)=/(o)+X/'(o)+X /"(0)+ ... + X [(") (0) 
" ! n! 

f 41~1.r.:~ I.S IJ! ,,-,!1,; ", .. II.S)I..lA" a d$' 'X a+h ~:",~~}:1 '.J:.JS"'J)~ ~ 

f(a+h) /(a)+hf'(a)+ h~ /"(a)+ ... + Ii" f(") (a) 
" ! n! 

) l.;) 1) f 0') Y, ~~J I r.) '-"" } }' I ~) t!·~ ~ ~:.~ b ) ~j I ~Ab:. .. J.; b.J j I c' , .. I .:f-.... 

~,).J":'u" o..l: .. t; )::i 4:..a; (\ Vr'\-\ f'AO) '):; !l"J! ')4 ~ ~l) c.r-s:;~ .. )1..lA .. 4.:"';; 

.,' .... 1 0,)1,) ) I} ~)JI ,))".. h I.SI"i ':',,:>.;! I) f (a +h) f...5" " .. ~ e- t;.!l ! .k_1 

',)"":'1.5" oX 1"".:. .J))$'t.. 4:..a; ~"I a 0 cJ l:> 

Jl")(a)')~J jl·,).JI ~j'1 a )I..li"l.S l.;! ~ '~n J:,':." ,)p;.J \.A.V 4:,,';;),) 

f('>(x) ~:"".J-:' J .. 10~1 J ',)"":'u" 40. :.:; a ~!L~4 )')f("-')(x)0')y, ')p;-y 

• .AA>') u" 4.J: ":::; a uS:~ L-.,. ~ ),) I) r <. n "15 I J! 

f(II)(a) ,\-:.$..f~ ( ~"~ ': o.~ Yr~ -..s"~ ~ ~")\'~a.. ~~,; i .. »)~) . ,",'of 

,~),.... .:s. \ )::. .. ~,':. \~ ::.)'!-)" 

1) Brook Taylor 2) Young 

I 



f(a+h) f(a)+hf'(a)+ ... + 

4>(h) f(a+h) 

. e • 0 ~'&;\ h • 0 )f.\ ''.)\):1 ~ 

~) IJ" ' 'Pt.,rU • h> 0 ~ ..J> j I.I.:! I .'.)\a.f, 

-f(a) hf'(a) - ... 
. 

h"-' f("-')(a) _h" {f(II)(a) '11} 
(n I)! n! 

.,- .... 1 ,-.! I: ,-,:~ .. JI...u .. ~ 11 ,~T Jl d$' 

J J,::'"AI JA-P 4.." 4>( 0),4>'( 0) .... , 4>("-')( 0) "-'J"o,P uti Jl 

.'''.MlI,'',,!J. 0 ,-.:,: .. 1; I. ............ 
• 

t!l; Uti 'lJJJIS""-! 4>("-~)(h)~I;l)"")l4.) '·Y·'f 4:",;;jl y 4,,!:; J!I~ 

.,-" ... 1 I- • ..! .. 0 1- .... 1) '- ........ )l ".Iojl. )l 
, .... ' 

...b- 4.! ,- .:!.. h ($ I J! ,4.) r-"") (,,5" 4.', ~:j Ut I,,-! i I"j I r . ..l::S'" ) I JS::; I) J ':/ ..l: .... 1 Ut I 

li~!. , 4>( h) > 0 ,,! b. J) (,,5; IS" 

~",;; ':/~ c:!.I:; ($...\::~"':: L! . lJ)IJ")1S" "-! h ~ .. JtllA.- ($1 f. (,,5~! l!. .. L,)~ J! 

I .l".!. (,,5" 1 - .! t: 

r-:4N ..l!,t! 0...\;;1-,,':' '\ .A.'f 4!",;i lJ!JIS"c;..? ($IJ! ·\)~:h·" \~;S\..):I :If,)\.$ 

• .1.:) 1 - .! l: ,'('. V. 'f 4:..ai Jl ..J> J JA.. ..6!,I J .!. j I d) J!,) 

4.) ("~;) ..J> } 
f'(c) f"(c) = ... =f("-')(C) = o. 

f(")(c)=F o 



~1!.Jr-'IiT \ 00 

.u L! I (x) ~ -" !::~ l~ ~ .J.t!)"" L. 4 c 4~~ I \.SI f. (/'1 .1;:. .!.l~ (\) '~.).J~ ~~I )l 

c o~T '/(II)(C) <0 J~I 'n 0l.J~ 1::.J.Jvi'} L~ (y) ,J..:,l ! 1::.J.J n 4S"",· ..... 10T 

. ...Lo1>lU .. I.) ~.J"~~ c o~T 'f(II)(C» 0 ./1 J...Lo1>lU" I) I(x) ~,.,..!jn .. 

I I . I .1 I • .•• • ...1' .• 
• '- • ..."., 0 .J:>oJl n .... '" JI ".y." "v,a' ~.:t" • ........ " IU 4 •. ,0' ...... l .... ,... 1- ." 

a < x < a +h)~ n \ ~~,... ~ \.) '\ ,. ,\Po !;, ., I ~..J»f (.}>;> :~.;'i) . Y ·"·f ~.;,; 
".')~ \J~\)~ ,,)!:,~ ~*,... a < X <a+h .,s\j. 1(11) , ,.~;,;.~ 6.;".~ 
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" d t t 
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--------" -
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du/ dx J:.!. .. J-;; l! );l:= .. 01~; . ..t; .. l,·u" (u,v) ~ (x,y) jl J....Ii ~"S"'lj 
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,. -.) ",,, ~ I) ~ ,~\~.,~ 4 t ) S j I f- .i~-i I.J~ ~ C:7 I ,li Y ) x } I (ii) 

a(u, v) =a(u, v) a(x, y) 
a(s, t) a(x, y) a(s, t) 

. ~ I ~ r-.u .Jd';" n j I C:7 Ii n.s If, 01,,; u" I J ,,-llk. w! I 
.f( 0) 0) f'(x) =1/(' +x") :,)~u'" ·P!.,rU ifl";":' ~Ild(x)..l:jl..u~ li - 'I' 

f(x)+ f(y) 

,- .... ,; ,~) ,(i) , 

f x+y 
, xy 

.;1.1 •• 45' ..l:~,-.! lJ ',)"";'I..S .. I~ C ) B 'a .sol~ojl..lil 4l:,"')~ A ..!,...l!. ,-.>L-.._ 

~!ol.fi J.,1~ BC ,BB ,Ba .·6."S'" .stAlk>- .--.1., ~ A o~ ",~ ... t-. )I..l"'),) lb:. 

a a 
BB + b eSc 

sin B a sinC 

• - ... 1 • .~ .\.. . ...... -.....,.. " 
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aYy 
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aU au 
.J.:.;S' J> I; .:"T~).o~1 jl J ,~~u" ~ 
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X u" u\ y Yuu, 

a"f aYf , a'g a~g . + - --- - + ----ax" ay" 'f(u" +u'(1) au" au" 
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a"f a"f 
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I a a ,,-I 
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.~;5" ~ , 'R!.)"; > "'! < J...y II I.) ~ ~':.::.A 

·.)~u .. 4=:-::; ':-!)J';~ \.Y.'f 4.~,.ai jl f.j~l":'A 
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" 

, 

, 



yoy • ·iGI'''· ~I~j .JG- di. • • 

.,' .... " \ >,,!jS' l,.. 4 (a, b) .~T r < 0 J D> 0 }' I ,~L.:...~)o ~ 
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F(t) f(a+ht, b+kt) f(a, b) 

.f 

,-".":JI,~ _ ~ ~ '-"_ J 

F(o) F'(o)-o 

F"(o) rh~+'(shk+tk~ 

4) " .... 1 i yw.,§ l,.. 4 <.SI)I,) 1 o)l F(/) c::- li 'k - k, J h h, <.Sljl-4! 

L',,/6 (x, y)..wl "1.S1~Aj '(a,b) u~L"".1I6)~ .:,r.I.1!I.:; .('(.y.", 4.:",:,;~ .:: y 
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I,) f(x, y)= 0 , .~I 
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.J.:? U"").r. I) J.~ e.IJ; i J4::!" J i J'U)L.-
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).) LI .• -.·",1 )1}.r.,:,I).) iJ'!::" l ~ iJ"!j5"L. ()'; ..Ia!I J ":' 4).- ... ,", (X o , yJ 
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az 
ay " 

aX 
~z y 
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4-5 u-kJ':' 4 ! .)."..:.1.$ ~. '. :.:,i I (n) > r (n) jl I (n+ \) > r (n+')

J ,,· .... 1 ,·.,"..).)l; l(n) > r(n) 'n .. J~ I·n > r ..i~ Y > {(n+, )/n}'f 
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